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CONCURSUL INTERJUDETEAN DE MATEMATICA
SPERANTE OLIMPICE
8 noiembrie 2025
Clasaa Vll-a

BAREM DE CORECTARE

Subiectul 1 ( 7 puncte)

Oficiu 1p
1| +v2024-2025 < 2025 1p
J2024 - 2025 ++/2024 - 2025 + 2024 - 2025 < 1p
V2024 - 2025 + V2024 - 2025 + 2025 =V2024 - 2025 + 2025 = 2025 1p
2. 2%V = ab? + 127 = 2% <992 + 127 = 2* < 9928
Prin urmare xy € {10,11,12,13}. 1p
Cazurile xy € {10,11, 13} nu conduc la patrate peLfecte. 1p
Dacixy = 12 = 4096 — 127 = 3969 = 632, deci ab = 63 1p
Subiectul 11 ( 7 puncte)
Oficiu 1p
1. | Presupunem ca existd numerele prime a, b, cu a < b astfel incat 1p
22926 +1=a+b.
Cum 22026 + 1 este impar, deducem ci a = 2, deci b = 22026 — 1, 1p
Cum 22026 —1=(3-1)2026 -1 =M;+1—-1=M;>3=>Db este
compus, de unde rezulta ca presupunerea facuta este falsa. 1p
2. %’: € N, deci existd numarul x pentru care p+n =x-q-n, de unde
rezultd ca n|p.
% € N, deci existd numirul y pentru care g +n=7y-p-n, de unde
rezultd ca n|q.
Prin urmare n|(p, q). 1p
e Dacap +#q,(p,q) =1,deunden = 1.
DecipTHE NgiqT“e Ndeunderezultip+1>¢q, g+1=p
Prinurmareq <p+1<q+2
* Dacap+1l=q=>p=2, q=3;
» Dacip+1=gqg+ 1= p=q,cazcarenuconvine,
" Dacap+1=q+2=>p=3,q=2
e Dacap=gq,(p,q) =p=gq,deunden =p =q.
2
Lens p2 1p
p
Cum p este prim, obtinemcan =p = q = 2.
1p

Orice alta rezolvare corecta si diferitd de cea din barem se puncteaza corespunzator.
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Oficiu 1p

1. | Fie a;, a,, ..., a;, lungimile celor 12 segmente.
Fara a restrange generalitatea, consideram
1<a,<a; < <ag, <144
Presupunem prin reducere la absurd ca nu se poate construi un triunghi cu
oricare trei dintre cele 12 segmente. 1p
Atunci:
as =a, +aq; > 2
a,=as+a, >3
as=>a,+a;>5
ag = as +a, > 8
a; = ag+as > 13
ag = a; +ag > 21
ag = ag +a; > 34
a9 = aq +ag > 55
a1 = aq9 + a9 >89
Az = aq1 + aqo > 144

Deci a;, > 144, contradictie. 1p
Deci exista 3 segmente printre cele 12 care pot fi lungimile laturilor unui
triunghi. 1p

T

Construim dreptunghiul ADBT. Cum M este mijlocul lui AB, este si
mijlocul lui TD, deci M € TD.

CumAB =TD = TD = AC, deci TE = AD = TB, de unde rezulti ci 1p
ATBE este isoscel cu baza [BE].

Notam <DCE = x°,deci <DEC = x°, <EDC = 180° — 2x° = 1p
IMDA = 2x° = <MAD = <BTE.

Cum ATBE este isoscel cu baza [BE] = «<TEB = 90° — x. 1p

Avem cd ¥BEC = 180° — (x + 90° — x) = 90° = BE 1 EC, deci <BEC

este drept. (G.M.B. 2022)

Orice alta rezolvare corecta si diferitd de cea din barem se puncteaza corespunzator.



