
 

Orice altă rezolvare corectă și diferită de cea din barem se punctează corespunzător. 

 

CONCURSUL INTERJUDEȚEAN DE MATEMATICĂ 

SPERANȚE OLIMPICE 

8 noiembrie 2025 

Clasa a VII-a 

 

BAREM DE CORECTARE 

 

Subiectul I ( 7 puncte) 

 

 Oficiu 1p 

1.  √2024 ⋅ 2025 < 2025 1p 

√2024 ⋅ 2025 + √2024 ⋅ 2025 + √2024 ⋅ 2025 < 

√2024 ⋅ 2025 + √2024 ⋅ 2025 + 2025 =√2024 ⋅ 2025 + 2025 = 2025 

 

1p 

 

1p 

 

2.  2𝑥𝑦̅̅̅̅ = 𝑎𝑏̅̅ ̅2 + 127 ⇒ 2𝑥𝑦̅̅̅̅ ≤ 992 + 127 ⇒ 2𝑥𝑦̅̅̅̅ ≤ 9928 
Prin urmare 𝑥𝑦̅̅ ̅ ∈ {10, 11, 12, 13}. 
Cazurile 𝑥𝑦̅̅ ̅ ∈ {10, 11, 13} nu conduc la pătrate perfecte. 
Dacă 𝑥𝑦̅̅ ̅ = 12 ⇒ 4096 − 127 = 3969 = 632, deci 𝑎𝑏̅̅ ̅ = 63 

 

1p 

1p 

1p 

 

Subiectul II ( 7 puncte) 

 

 Oficiu 1p 

1.  Presupunem că există numerele prime 𝑎, 𝑏, cu 𝑎 < 𝑏 astfel încât  

22026 + 1 = 𝑎 + 𝑏. 
Cum 22026 + 1 este impar, deducem că 𝑎 = 2, deci 𝑏 = 22026 − 1. 
Cum 22026 − 1 = (3 − 1)2026 − 1 = 𝑀3 + 1 − 1 = 𝑀3 > 3 ⇒ 𝑏 este 

compus, de unde rezultă că presupunerea făcută este falsă.  

1p 

 

1p 

 

1p 

2.  𝑝+𝑛

𝑞⋅𝑛
∈ ℕ, deci există numărul 𝑥 pentru care 𝑝 + 𝑛 = 𝑥 ⋅ 𝑞 ⋅ 𝑛, de unde 

rezultă că 𝑛|𝑝. 
𝑞+𝑛

𝑝⋅𝑛
∈ ℕ, deci există numărul 𝑦 pentru care 𝑞 + 𝑛 = 𝑦 ⋅ 𝑝 ⋅ 𝑛, de unde 

rezultă că 𝑛|𝑞. 

Prin urmare 𝑛|(𝑝, 𝑞). 
 Dacă 𝑝 ≠ 𝑞, (𝑝, 𝑞) = 1, de unde 𝑛 = 1. 

Deci 
𝑝+1

𝑞
∈ ℕ și 

𝑞+1

𝑝
∈ ℕ de unde rezultă 𝑝 + 1 ≥ 𝑞, 𝑞 + 1 ≥ 𝑝 

Prin urmare 𝑞 ≤ 𝑝 + 1 ≤ 𝑞 + 2  
 Dacă 𝑝 + 1 = 𝑞 ⇒ 𝑝 = 2, 𝑞 = 3; 

 Dacă 𝑝 + 1 = 𝑞 + 1 ⇒ 𝑝 = 𝑞, caz care nu convine; 

 Dacă 𝑝 + 1 = 𝑞 + 2 ⇒ 𝑝 = 3, 𝑞 = 2. 
 Dacă 𝑝 = 𝑞, (𝑝, 𝑞) = 𝑝 = 𝑞, de unde 𝑛 = 𝑝 = 𝑞. 

2𝑝

𝑝2
∈ ℕ ⇒  𝑝|2.  

           Cum 𝑝 este prim, obținem că 𝑛 = 𝑝 = 𝑞 = 2.  

 

 

 

 

 

1p 

 

 

 

 

 

 

 

 

1p 

 

 

1p 

 



 

Orice altă rezolvare corectă și diferită de cea din barem se punctează corespunzător. 

Subiectul III ( 7 puncte) 

 

 Oficiu 1p 

1.  Fie 𝑎1,  𝑎2, … , 𝑎12 lungimile celor 12 segmente. 

Fără a restrânge generalitatea, considerăm 

1 < 𝑎1 ≤ 𝑎2 ≤ ⋯ ≤ 𝑎12 < 144. 
Presupunem prin reducere la absurd că nu se poate construi un triunghi cu 

oricare trei dintre cele 12 segmente. 

Atunci: 

𝑎3 ≥ 𝑎2 + 𝑎1 > 2 

𝑎4 ≥ 𝑎3 + 𝑎2 > 3 

𝑎5 ≥ 𝑎4 + 𝑎3 > 5 

𝑎6 ≥ 𝑎5 + 𝑎4 > 8 

𝑎7 ≥ 𝑎6 + 𝑎5 > 13 

𝑎8 ≥ 𝑎7 + 𝑎6 > 21 

𝑎9 ≥ 𝑎8 + 𝑎7 > 34 

𝑎10 ≥ 𝑎9 + 𝑎8 > 55 

𝑎11 ≥ 𝑎10 + 𝑎9 > 89 

𝑎12 ≥ 𝑎11 + 𝑎10 > 144 

Deci 𝑎12 > 144, contradicție. 

Deci există 3 segmente printre cele 12 care pot fi lungimile laturilor unui 

triunghi. 

 

 

 

 

1p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1p 

 

1p 

 

2.   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Construim dreptunghiul 𝐴𝐷𝐵𝑇. Cum 𝑀 este mijlocul lui 𝐴𝐵, este și 

mijlocul lui 𝑇𝐷, deci 𝑀 ∈  𝑇𝐷. 

Cum 𝐴𝐵 = 𝑇𝐷 ⇒ 𝑇𝐷 = 𝐴𝐶, deci 𝑇𝐸 = 𝐴𝐷 = 𝑇𝐵, de unde rezultă că  

Δ𝑇𝐵𝐸 este isoscel cu baza [𝐵𝐸]. 
Notăm ∢𝐷𝐶𝐸 = 𝑥∘, deci ∢𝐷𝐸𝐶 = 𝑥∘, ∢𝐸𝐷𝐶 = 180∘ − 2𝑥∘ ⇒ 

∢𝑀𝐷𝐴 = 2𝑥∘ = ∢𝑀𝐴𝐷 = ∢𝐵𝑇𝐸. 
Cum Δ𝑇𝐵𝐸 este isoscel cu baza [𝐵𝐸] ⇒ ∢𝑇𝐸𝐵 = 90∘ − 𝑥. 
Avem că ∢𝐵𝐸𝐶 = 180∘ − (𝑥 + 90∘ − 𝑥) = 90∘ ⇒ 𝐵𝐸 ⊥ 𝐸𝐶, deci ∢𝐵𝐸𝐶 

este drept.                                                                             (G.M.B. 2022) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1p 

 

1p 

 

1p 

 


